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Profil real, specializarea stiintele naturii
CLASA A XII-A
1. Catilin ofera prietenei sale, de 8 Martie, o brosd de aur in formi de &t i B(1,1)

parabola, ca n figura aldturata.
Calculati lungimea acestei brose.

Nota: Daca f:[a,b] >R este o functie derivabila, cu derivata continua,

b : > L
atunci graficul lui f are lungimea egala cu J., 1+ (f '(x))zdx .
a

2. Se considera multimea A ={a+bilae (~1;1),be (0.1],a° +b> =1}.

a) Demonstrati ca, oricare ar fi X, y € A, exista un unic z€ A cu proprietatea ca 7= X-y.
b) Pe multimea A definim operatia "*" prin x * y = z, unde z este unicul numar determinat la
punctul anterior. Demonstrati ca legea "*" este comutativa, dar nu este asociativa.

1Y
3. a) Calculati J X - sinxdx .
0

x'-sin xdx = 92013 .

b) Demonstrati cd exista te (0,1) astfel Incat

S —3a

4. Fie @ multimea polinoamelor care au toti coeficientii din multimea {-1, 1} si toate radacinile
reale.
a) Polinomul x* + x* + x + 1 este din P ?

b) Dacife @, grad f> 2 si are radacinile xi, Xz, ..., X, demonstrati ca x12 +x% +...+xﬁ =3.

¢) Aratati ca orice polinom din multimea & are gradul mai mic sau egal cu 3.

Notda: Timp de lucru 4 ore; Toate subiectele sunt obligatorii; Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0la 7.



