
                                                           

                

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                   
 

 

Filiera Teoretică: profilul Real - Științe ale Naturii 

 

BAREM DE CORECTARE ŞI NOTARE 

 

Clasa a X -a 

 
Problema 1.   

a) Demonstraţi că 
2 2 2a b c ab bc ca     , oricare ar fi numerele reale a, b şi c. Când se atinge 

egalitatea? 

b) Determinaţi numerele reale x pentru care 4 9 36 6 12 18x x x x x x     .  

 
SOLUŢIE: 

a) Inegalitatea revine la      
2 2 2

0a b b c c a      . ......................................................................... 2p 

Egalitatea se atinge pentru a b c  .  ....................................................................................................... 1p 

b) Pentru 2 , 3 , 6x x xa b c   , se atinge egalitatea în inegalitatea de la a).  ............................................. 2p 

Rezultă că 2 3 6x x x  , de unde 0x  . .................................................................................................... 2p 

 
Problema 2.   

Se consideră numerele 2 2

96 12

log 24 log 192

log 2 log 2
a    şi 6 6log 18 log 3

2 3b   . 

Arătaţi că 2 0a b  . 

 
SOLUŢIE: 

Fie 
2log 3x  ; atunci      3 5 6 2 3a x x x x        . ............................................................ 3p  

Fie lg2, lg3u v  ; atunci 
   

222lg18 lg3
lg lg 2 lg3 lg6

lg6 lg6

u v u v u v
b u v

u v u v

   
        

 
,  

prin urmare 6b   .  .............................................................................................................................. 3p 

Rezultă că 2 2 3 6 0a b     .  ................................................................................................................ 

1p 

 
Problema 3.  

a) Arătaţi că funcţia :f  ,   3 2 1f x x   este bijectivă. 

b) Rezolvaţi în mulţimea numerelor reale ecuaţia 332 2 1 1x x   .  
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SOLUŢIE: 

a) Funcţia f se obţine prin compunere de funcţii strict crescătoare; rezultă că f este strict crescătoare, deci 

injectivă. Pentru y , există 
3 1

2

y
x


   cu proprietatea că  f x y , aşadar f este surjectivă. ..... 3p 

b)  Considerând funcţia de la a), ecuaţia se scrie sub forma    1f x f x , echivalentă cu  f x x ....2p 

Soluţiile acestei ecuaţii sunt 
1 5

1,
2

   
 
  

. ............................................................................................... 2p 

 
Problema 4. 

Numerele complexe 
1 2 3, ,z z z  şi 

4z  sunt astfel încât 1 2 2 3 3 42, 2, 3 2z z z z z z      , 4 1 4z z   

şi 2 4 2 5z z  . Calculaţi 1 3z z . 

Gazeta Matematică 12/2018 (Supliment) 

  

SOLUŢIE: 

Considerăm punctele , , ,A B C D  având afixele 
1 2 3, ,z z z , respectiv 

4z . Ipoteza problemei spune că 

2, 2, 3 2, 4AB BC CD DA     şi 2 5BD  .  ............................................................................... 2p 

Cum
2 2 2 2 2AB AD BC CD BD    , rezultă că    m m 90BAD BCD  . ........................................ 2p 

Ducem înălţimile AA  şi CC  în triunghiurile dreptunghice ABD, respectiv CBD şi considerăm proiecţia 

M a punctului A pe dreapta CC . Folosind teorema catetei şi teorema înălţimii în triunghiurile ABD şi 

CBD, apoi teorema lui Pitagora în triunghiul MAC, obţinem că 10AC  , prin urmare 1 3 10z z  . 

.................................................................................................................................................................... 3p 

(Altfel: patrulaterul ABCD are două unghiuri opuse suplementare, deci este inscriptibil. Folosind teorema 

lui Ptolemeu: AB CD AD BC AC BD     , obţinem că 10AC  .) 

 
Notă. Orice altă rezolvare corectă va fi punctată conform baremului.                                

 

  


