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Profil real, specializarea stiintele naturii

CLASA A X-A

1. Se considerd numerele complexe u si v, de modul 1, astfel incat |u + v| = |u —v| =a si punctele O,

A, B si C in planul complex, de afixe O, u, v respectiv u+v.
a) Demonstrati ca punctele O, A, B si C sunt varfurile unui patrat.
b) Determinati valoarea numarului real a.

2. Sedafunctia f:N"— N" astfel incat f(1)=a si
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)+m+n-f(n—1): f(n),Vne N,n=>2

a) Calculati f(2), f(3) si f(4) in functie de a.
b) Demonstrati cd f(n)=n-a,Vne N.

¢) Pentru ce valori ae N, functia este surjectiva.

3. Se da progresia geoemtrica (b, )”2 , curatia g si astfel incat b, 21, Vne N,

a) Calculati l . ZIg b, , functie de n, b;si q .
n =1

b) Demonstrati ca l-ZIgbk Slg(bl —;b”} Vne N -

n =1

c¢) Pentru ce valoare a lui g are loc egalitatea din b) ?

4. Cvadrupla

(lat Jp-c

de numere reale (a,b,c,d ) trece, in prima etapa 1in cvadrupla

c—d | ,|d - a|) si apoi procedeul continua dupa aceeasi reguld cu noua cvadrupla.

B

Gasiti cvadruplele in urmatoarele cazuri:

1°. Dupa patru etape, plecand de la cvadrupla (8, 17, 3, 107).

2°. Dupa sapte etape, plecand de la cvadrupla (5, 7, 11, 19).

3°. Dupd patru etape, plecand de la cvadrupla (n,n,1—4n,n),ne N'.

Nota. Timp de lucru: 4 ore. Fiecare problema este notata cu punctaje de la 0 la 7.



