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CLASA A X A 
 
 

1. Între localităţile A şi B sunt 54 km. Cătălin pleacă din localitatea A spre localitatea B şi parcurge, 
în prima etapă 24 km cu viteză constantă. Apoi se odihneşte o oră şi ajunge în localitatea B după 14 
ore de la plecare, mergând cu viteză dublă faţă de viteza din prima etapă. Determinaţi viteza cu care 
s-a deplasat Cătălin în prima etapă. 
 
 

2. Se dau numerele reale ( ), , 1,x y z ∈ +∞  şi 0a > . Demonstraţi că: 

a) 
2 2

x y
xy

x y

+
≥

+
; 

b) ( ) ( )
1

2 0a , a ,
a

+ ≥ ∀ ∈ ∞ ; 

b) 
2 2 2 2 2 2

log log log 3x y z

y z z x x y

y z z x x y

+ + +
+ + ≥

+ + +
. 

 

 

3. Se dau numerele reale ( )0a,b,c ,∈ ∞ . 

a) Demonstraţi că dacă 
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, atunci 2 2 2 2 1 0a b a b ab a b− − + + − = ; 

b) Descompuneţi în factori expresia ( ) 2 2 2 2 1E a,b a b a b ab a b= − − + + − ; 

c) Rezolvaţi, în mulţimea numerelor reale, ecuaţia 
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4.  

a) Se dau numerele complexe 1z a ib= +  şi 2z b ia= + , de modul 1. Să se demonstreze că 2
1

i
z

z
= . 

b) Cătălin trebuie să înmulţească 2011 numere complexe de modul 1. Din greşeală, el schimbă între 
ele partea reală cu coeficientul părţii imaginare, la fiecare factor al produsului şi astfel obţine drept 

rezultat final numărul 
1 3

2 2
i− . Care trebuia să fie rezultatul corect al produsului 2011 numere 

complexe? 
 
 

Notă:  Timp de lucru 3 ore; Toate subiectele sunt obligatorii; Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0 la 7.


