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BAREM DE CORECTARE CLASA A X A 
 
 
1. Între localităţile A şi B sunt 54 km. Cătălin pleacă din localitatea A spre localitatea B şi 

parcurge, în prima etapă 24 km cu viteză constantă. Apoi se odihneşte o oră şi ajunge în 
localitatea B după 14 ore de la plecare, mergând cu viteză dublă faţă de viteza din prima 
etapă. Determinaţi viteza cu care s-a deplasat Cătălin în prima etapă. 
Soluţie. 
Fie v km/h viteza de deplasare în prima etapă. 
În a doua etapă Cătălin va avea viteza 2v km/h ......................................................................... 
Dacă t1 este timpul (în ore) în care Cătălin parcurge primii 24km, iar t2 este timpul (în ore) 
în care Cătălin parcurge următorii 30km, avem 1 2 13.t t+ =  ..................................................... 

Dacă d este distanţa parcursă în intervalul de timp t ore cu viteza constantă v, atunci d=v⋅t ... 

Conform enunţului avem 1

2

24

2 30

v t

v t

⋅ =


⋅ =
 ...................................................................................... 

Obţinem ( )1 2 39 13 39 3 km/hv t t v v⋅ + = ⇒ ⋅ = ⇒ = ................................................................. 
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2. Se dau numerele reale ( ), , 1,x y z ∈ +∞  şi 0a > . Demonstraţi că: 

a) 
2 2

x y
xy

x y

+
≥

+
; 

b) ( ) ( )1
2 0a , a ,

a
+ ≥ ∀ ∈ ∞ ; 

b) 
2 2 2 2 2 2

log log log 3
x y z

y z z x x y

y z z x x y

+ + +
+ + ≥

+ + +
. 

Gheorghe Molea, Curtea de Argeş 

 

Soluţie. 

a) ( ) ( )
2 2

2 22 2 4 4 3 3x y
xy x y xy x y x y x y xy

x y

+
≥ ⇔ + ≥ + ⇔ + ≥ +

+
 ........................................ 

( )( ) ( ) ( )24 4 3 3 3 3 2 20 0x y x y xy x y x y x y x xy y+ ≥ + ⇔ − − ≥ ⇔ − + + ≥  ............................... 

b) ( )21
2 1 0a a

a
+ ≥ ⇔ − ≥  (adevărată) .................................................................................... 

c) Conform cu a) şi ţinând seama de monotonia funcţiei logaritmice în  baza supraunitară, 

este suficient să demonstrăm că log log log 3
x y z

yz zx xy+ + ≥ . …................................. 

Inegalitatea este echivalentă cu ( ) ( ) ( )log log log log log log 6
x y x z z y

y x z x y z+ + + + + ≥  .... 

Apoi 
1 1 1

6x x z

x x z

log y log z log y
log y log z log y

     
+ + + + + ≥     

    
, care este evidentă, 

conform cu b) ............................................................................................................................ 
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3. Se dau numerele reale ( )0a,b,c ,∈ ∞ . 

a) Demonstraţi că dacă 
1 1 1 1

1 1 1 2a b ab
+ − =

+ + +
, atunci 2 2 2 2 1 0a b a b ab a b− − + + − = ; 

b) Descompuneţi în factori expresia ( ) 2 2 2 2 1E a,b a b a b ab a b= − − + + − ; 

c) Rezolvaţi, în mulţimea numerelor reale, ecuaţia 
1 1 1 1

1 2 1 3 1 6 2x x x
+ − =

+ + +
. 

Gazeta Matematică 10/2010, modificată 

Soluţie: 
a) Demonstrează prin calcul direct implicaţia ........................................................................... 
b) ( ) ( )( )( )1 1 1E a,b a b ab= − − −  ............................................................................................. 

c) Notează 2 3 6x x x
a, b ab= = ⇒ =  .......................................................................................... 

Din a) şi b) deduce că ecuaţia este echivalentă cu ( )( )( )2 1 3 1 6 1 0x x x− − − = , care are soluţia 

unică x = 0 ................................................................................................................................. 
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4. a) Se dau numerele complexe 1z a ib= +  şi 2z b ia= + , de modul 1.  

Să se demonstreze că 2
1

i
z

z
= . 

b) Cătălin trebuie să înmulţească 2011 numere complexe de modul 1. Din greşeală, el 
schimbă între ele partea reală cu coeficientul părţii imaginare, la fiecare factor al produsului 

şi astfel obţine drept rezultat final numărul 
1 3

2 2
i− . Care trebuia să fie rezultatul corect al 

produsului celor 2011 numere complexe? 
Gabriel Popa, Iaşi 

Soluţie. 

a) ( )2 2
1 2 2

1

i
z z a b i i z

z
⋅ = + ⋅ = ⇒ =  .......................................................................................... 

b) Fie 1 2 2011z ,z ,....,z  cele 2011 numere complexe de modul 1 şi 1 2 2011P z z ... z= ⋅ ⋅ ⋅  produsul 

lor. Schimbând partea reală cu coeficientul părţii imaginare, conform cu a) el va obţine 

produsul 
2011

1 2 2011

* i i i i i
P ...

z z z P P
= ⋅ ⋅ ⋅ = = −  .............................................................................. 

Aşadar 
1 3

2 2 1 3

2 2

i i
i P

P
i

−
− ⋅ = − ⇒ =

− ⋅

 ................................................................................. 

Obţine rezultatul corect 
3 1

2 2
P i= − ⋅  ...................................................................................... 
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