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1. a) Dacă ( )2X M∈ � , atunci det X ∈� . Cum 
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2
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= , o soluţie X a ecuaţiei considerate ar 

trebui să aibă determinantul 2± , imposibil.................................................................................. 3p 

b) Orice matrice de forma 
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∈ 

− 
� , este soluţie a ecuaţiei 2

2X I= .................................... 4p 

 

2. a) De exemplu, ( ) 3f x x= − ......................................................................................................... 
 
2p 

b) De exemplu, ( ) xf x e 1= + .......................................................................................................... 2p 

c) De exemplu, ( )
2

f x arctg x=
π

.................................................................................................... 3p 

 

3. a) ( ) ( ) ( )2 2
3 3 3 3XY I A B AB BA I I AB BA I AB BA− = − + − − = + − − = − ............................... 2p 

b) Efectuând calculul, obţinem că ( )2 2
3XY YX 2 A B 2I ,+ = − =  prin urmare 3XY I− =  

( )3YX I .= − − Trecând la determinanţi şi ţinând seama că matricele sunt de ordin impar, rezultă 

concluzia…………………………………………………………………….................................. 3p 
c) Pentru orice matrice pătratice X şi Y, avem că ( ) ( )3 3det XY I det YX I .− = − Folosind şi 

punctul precedent, obţinem că ( )3det XY I 0.− =  Utilizând acum punctul a), deducem că 

determinantul cerut este nul………................................................................................................. 2p 
 

4. a) Înălţimea coloanei este 
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b) Volumul coloanei este 
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c) Aria totală a coloanei este  
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